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1) Seja f : (a,b) — R continua e f(z) = 0 para cada racional « € (a,b). Prove
que f =0 para todo = € (a,b).

2) Sejam f, g : (a,b) — R continuas e f(z) = g(x) para cada racional z € (a,b).
Prove que f = g.

3) Sejam f, g : (a,b) — R continuas tais que f(0) =1, f(1) =0, g(0) =0 e
g(0) = 1. Mostre que existe ¢ € (0, 1) tal que g(c) = f(c).

4) Seja f : [0,2] — R continua e suponha que f(0) = f(2). Prove que existe
c €10,2] tal que f(c) = f(c+1).

5) Mostre que nao existe uma fungao continua f, g : R — R tal que para cada
c € R, a equagdo f(x) = c tem exatamente duas solugoes.

6) Se f : [a,b] — R é continua prove que ela atinge um maximo em |a, b].

7) Seja f: R — R tal que f(x +y) = f(x) + f(y) para todo x,y € R. Mostre
que f é continua em R se, e somente se, f é continua em algum ponto da reta.

8) Seja f : R — R uma funcdo continua e periddica. Prove que f é
uniformemente continua.

9) Seja f : RT — R tal que f(xzy) = f(z) + f(y) para todo z,y € RT. Mostre
que f é continua em R se, e somente se, f é continua em algum ponto de R™.

10) Mostre que uma func¢do monétona nao tem descontinuidade de segunda
espécie.

11) Fazer os exercicios dos Capitulos 6,7 do livro do Elon-Anélise Real.



Boa sorte meus jovens!!!



