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1) Seja A C R, mostre que:

i)A é um conjunto aberto se, e somente se, v € A = x & (A)°.

i) (int(A))° = (5)e.

2) Mostre que S = int(S) U 0S.

3) Prove que a fronteira de um conjunto aberto é fechedo.

4) Mostre que:
(AN B)°=A°NB°% ii)A°UB° C (AN B)°.
Dé um exemplo para verificar que a igualdade em (ii) pode nao ser verdadeira.

5)Se o supremo ou o infimo de um conjunto S existe, prove que ele pertence a

S.

6) Seja X C R. Mostre que se X’ # () entdo X ¢ infinito. Dé exemplo de um
conjunto X tal que X’ = () e exemplo de um conjunto Y tal que Y’ =Y.

7) Seja X C Y C R. Mostre que X é denso em Y se, e somente se, dado
qualquer aberto A C Y tivermos X N A # ().

8) Seja (F},) uma sequencia de fechados nao- vazio tal que F,, ;1 C F,,. Mostre
que se um dos conjuntos F;, é limitado entao

m?7,0:1}771 7é @

Dé um exemplo para mostrar que esta conclusao pode ser falsa, se todos os Fj,
nao forem limitados.

9) Uma funcao real f : R — R diz-se simicontinua inferiormente no ponto a
quando para cada € > 0, existe um 6 > 0 tal que |z —a| < J = f(a)—e < f(x).



Formule definicao andloga para semicontinua superior. Prove que se f, g sao
semicontinua inferiormente no ponto a, o mesmo ocorre com f + g e cf, caso
c > 0. Se ¢ < 0 entao cf serda semicontinua superiormente. Prove que uma
funca real f : R — R é simicontinua inferiormente(em todos os pontos)se, e
somente se, para todo b € R, o conjunto f~((b, +00)) é aberto.

10) Seja f : R — R simicontinua inferiormente, com f(x) > 0 para todo = € R.

Prove que g : R — R, definida por g(x) = ﬁ, ¢é semicontinua superiormente.

12)Seja (K,) uma sequencia decrescente de conjuntos compactos, isto é,
K,+1 C K,. Se A é uma conjunto aberto com N°,K, C A. Entao K,
para algum n.

13) Um subconjunto X C R é dito separdvel, se ele possui um subconjunto
Y C X denso e enumaravel. Mostre que R é separavel.
14) Fazer todos os exercicios (cap 5) do livro do Elon-Anélise Real.

Boa sorte meus jovens!!!



