REPOSICAO DA 2* PROVA DE INTRODUCAO A ALGEBRA - OUTUBRO/98

Resolva 5 das as seguintes questoes:

1) Sejam H, N dois subgrupos normais em G. Mostre que se N < H, entdao H/N <1 G/N.

2) Mostre que: a) (Z,+) < (Q+);
b) Todo elemento de (Q/Z,+) tem ordem finita;
¢) (Q/Z,+) néo é isomorfo a (Q,+) e nem a (Z, +).

3) Seja G um grupo e a € G. Mostre que f : G — G definida por f(r) = 2% = a"'za é
um automorfismo de G.

4) Mostre que G ¢ um grupo abeliano se e somente se f : G — G, f(z) = z7! é

homomorfismo.

5) Mostre que f é um homomorfismo de grupos e calcule o nicleo de f:
a) f:Z,+—Zs+, flx)=1Z
b) fC—{O}, _>(C_{0}7'7 f(Z) =Z4
¢) F={h:[-1,1] — R| hcontinua }, f:F,+ — R+, f(g9) =/, g(z)dz

6) Se G é um grupo com subgrupos N e H tais que N < G e N < H < G, entdo mostre

que
G/N
N =6



