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1* Lista

. Sejad: M x M — R uma fungao tal que

e dz,y)=0cr=y
o d(x,2) <d(z,y) +d(z,y)

Prove que d é uma métrica.

. Seja (M, d) um espago métrico. Mostre que

a(,y) = (o), By = —2EY o) = min{L, d(x,y)}

1+d(z,y)

sdo outras métricas em M.

. Considere o espago das sequéncias limitadas, mas especificamente

= fo = )i = (o) s o] < oof.
J

a) Mostre que [*° é um espago vetorial.

b) Mostre que ||z = sup;[z;| é uma norma em [*.

. Dado p € [1,4+00), considere

+00
P = {Z’ = (x]);r:ul] = (CEl,.Z'Q, ey Tyt )/ Z |$j‘p < OO} .
j=1
a) Mostre que [P é um espago vetorial.
b) Mostre que ||z]|, = /> |z;|P é uma norma em [”.
Sugestao: Estude as desigualdades de Holder e Minkowski.

. Mostre que para uma métrica d, num espago vetorial real V', seja proveniente de uma

norma, ¢ necessario e suficiente que, para z,a € V e A real arbitrarios, se tenha

d(xz+a,y+a)=d(z,y) e dAz,\y) =|Nd(z,y).



