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1 (2 pts.) Dados os números positivos a, b, c ∈ R, determine x, y ∈ R tais que xy = c e
ax + by seja o menor posśıvel.

2 (2 pts.) Seja f : R+ → R uma função monótona injetiva (isto é crescente ou decres-
cente) tal que, ∀x, y ∈ R+ : f(xy) = f(x) + f(y). Prove que existe a ∈ R, a > 0 tal que
f(x) = logax, para todo x ∈ R.

3 (2 pts.) Seja f : R → R, f(x) = cos(ax) + cos(x). Prove que se f é uma função
peŕıodica, então a é um número racional.

4 (2 pts.) Determine o polinômio p de menor grau posśıvel que tem uma raiz dupla em
x = 2 e tal que p(4) = 6.

Boa Prova.


