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1 (2.5 pts) Use o Prinćıpio da Boa Ordem para mostrar o Prinćıpio de Indução Gene-
ralizado.

Prinćıpio de Indução Generalizado: Sejam a ∈ N um número natural qualquer
e P uma propriedade referente aos números naturais. Suponha que se verificam as duas
afirmações abaixo:

(1) P (a) é verdadeira;

(2) ∀k ∈ N, k ≥ a : P (k) verdadeira =⇒ P (k + 1) verdadeira.

Então, P (n) é valida para todo n ≥ a.

Solução: Seja X = {x ∈ N : x ≥ a, P (a) é falso}

2 (2.5 pts) Seja f : R→ R uma função crescente tal que, para todo x racional, tem-se
f(x) = ax+ b, com a, b ∈ R constantes. Prove que se tem f(x) = ax+ b também se x for
irracional.

3 (2.5 pts) Mostre que para todo n ∈ N vale a igualdade abaixo:

12

1 · 3
+

22

3 · 5
+ ... +

n2

(2n− 1) · (2n + 1)
=

n(n + 1)

2(2n + 1)

4 (2.5 pts) Resolva as inequações seguintes:

(a)
|x−2|+|x+4|
|x+2|+|x−4| ≥ 0

(b)
(x−2)(x+4)
(x+2)(x−4) ≥ 0


