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1* Questao Escreva o vetor C'M como uma combinagao linear dos vetores B , B e E,
onde M é o ponto tal que B_}} = 3BM, do seguinte paralelepipedo representado abaixo:

22 Questao Dados dois vetores @, b nio nulos quaisquer em R?, assinale com a letra
V para VERDADEIRO ou a letra F para FALSO, os itens abaixo, justificando cada

resposta dada.
a) Se o produto inerno @ - b= 0, implica que a@ x b=10 ( )

b) Sed e b sdo LD, entao o produto vetorial a x 57& 0 ( )

32 Questao Supondo que ||id]| = 4, ||7] = V2 e que 45° é medida do angulo entre os

vetores « e ¥, determine os valores i - U e (4 — ¥) - (24).

42 Questao Qual a drea e o maior lado do triangulo formado pelos pontos A = (1,1, 1),
B=(222)eC=(21,3)?

52 Questao Considere os vetores @ = —2i + j — /5, T=i—7j— 2k e @ = i+ — k.
a) Calcule (7 x @) - @
b) {,v,w} é uma base para o R*? JUSTIFIQUE SUA RESPOSTA.

c) Escreva o vetor @ = 7i + 2j + k como combinagao linear dos vetores @, ¢ e W, ou
seja, encontre os valores de x, y e z onde @ = zu + yv + zw.
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1* Questao Escreva o vetor GM como uma combinagao linear dos vetores B , B e E,
onde M é o ponto tal que ﬁ[ =2M ﬁ, do seguinte paralelepipedo representado abaixo:

22 Questao Dados dois vetores @, b nio nulos quaisquer em R?, assinale com a letra
V para VERDADEIRO ou a letra F para FALSO, os itens abaixo, justificando cada
resposta dada.

a) Se o produto vetorial @ x 57& 0, implica que @ - b=0 ( )
b) Sed e b sdo LD, entao o produto interno a - b=0 ( )
32 Questao Supondo que ||@|| = 4, ||U]| = 3 e que 60° é medida do angulo entre os

vetores U e ¥, determine os valores @ - U e (4 + 7) - (24).

42 Questao Qual a drea e o menor lado do triangulo formado pelos pontos A = (1,1, 1),
B=(222)eC=(1,23)?

— —

52 Questao Considere os vetores @ = —2i+j — k, T =3i + ] — kew= i—j 2k.
a) Calcule (@ x 7) - @
b) {u,v,w} é uma base para o R3? JUSTIFIQUE SUA RESPOSTA.

c) Escreva o vetor @ = —i + 45 4+ 2k como combinacao linear dos vetores i, ¥ e W, ou
seja, encontre os valores de x, y e z onde d = zU + yv + 2.
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1? Questao Escreva o vetor C'M como uma combinagao linear dos vetores B , B e E,
onde M é o ponto tal que ﬁ[ =3M ﬁ, do seguinte paralelepipedo representado abaixo:

22 Questao Dados dois vetores @, b nio nulos quaisquer em R?, assinale com a letra
V para VERDADEIRO ou a letra F para FALSO, os itens abaixo, justificando cada

resposta dada.
a) Se o produto vetorial @ x b= 0, implica que @ - b=0 ( )

b) Sed e b sdo LI, entao o produto vetorial @ x 57& 0 ( )

32 Questao Supondo que ||| = 4, ||7] = V3 e que 30° é medida do angulo entre os

vetores « e ¥, determine os valores i - U e (4 — ¥) - (24).

42 Questao Qual a drea e o menor lado do triangulo formado pelos pontos A = (1,1, 1),
B=(222)eC=(231)
52 Questao Considere os vetores @ = 3i + j — E, T=—2i+]— kew= i—j— 2k.

a) Calcule (7 x ¥) - @

b) {,v,w} é uma base para o R*? JUSTIFIQUE SUA RESPOSTA.

c) Escreva o vetor @ = 7t — 2j — 4k como combinagao linear dos vetores @, ¢’ e W, ou
seja, encontre os valores de x, y e z onde @ = zu + yv + zw.
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1?2 Questao Assinale cada uma das alternativas abaixo, com (V) VER-
DADEIRO ou (F) FALSO, justificando cada resposta dada.

a) Dados um ponto P e um vetor nao nulo ¥/, existe um tnico plano que
passa por P e é paralelo ao vetor v. ( )

b) Se r e s sdo duas retas concorrentes e um plano 7w contém a reta r,
entdao 7 contém a reta s. ()

c) Dois planos com pontos em comum possui vetores normais nao para-

lelos. ( )

22 Questao Dados os pontos A = (1,2,3), B=(2,0,2) e C = (3,—1,2).
a) Determine as equagoes da reta r que passa pelos pontos A e B.

b) Determine as equagdes paramétricas e a equacao cartesiana do plano
a definido pelos pontos A, B e C.

c) Determine as equagoes paramétricas da reta s que contém o ponto A
e é perpendicular ao plano f:x +y — 2z — 3 = 0.

d) Determine o ponto I de interse¢ao da reta s com o plano 3.

3% Questao Determinar a posicao relativa, a distancia, o angulo e a
r+1 y—1 =z+2

intersecao, caso exista, entre a reta a : 5 5 3 e e o plano
m:2x+y—2:—-—2=0
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1* Questao Assinale cada uma das alternativas abaixo, com (V) VER-
DADEIRO ou (F) FALSO, justificando cada resposta dada.

a) Dados um ponto P e um vetor nao nulo ¢, existe um tnico plano que
passa por P e é perpendicular ao vetor v. ( )

b) Se r e s sdo duas retas nao concorrentes e um plano 7 contém a reta
r, entao m contém a reta s. ( )

c) Dois planos sem pontos em comum possui vetores normais nao para-
lelos. ( )

22 Questao Dados os pontos A = (1,2,3), B=(3,-1,2) e C = (2,0,2).
a) Determine as equagoes da reta r que passa pelos pontos A e B.

b) Determine as equagdes paramétricas e a equagao cartesiana do plano
« definido pelos pontos A, B e C.

c) Determine as equagoes paramétricas da reta s que contém o ponto A
e é perpendicular ao plano §:x 4+ y+ 2z — 3 =0.

d) Determine o ponto I de interse¢ao da reta s com o plano (.

3? Questao Determinar a posicao relativa, a distancia, o angulo e a
r+1 y—1 =z+2

intersecao, caso exista, entre a reta a : 5 5 3 e e o plano
mi2x+y—22+2=0
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Observacao (leia com atencao) Assinale cada uma das alternativas,
com V para VERDADEIRO ou F para FALSO, justificando cada res-
posta dada. Os itens sem justificativas nao serao considerados para ava-
lzagao, ou seja, receberao zero como pontuacao.

1* Questao [2,5] Em relagdo as conicas, temos que:

a) em uma elipse, a diferenca dos raios focais ¢ uma constante.

()

b) se valor da excentricidade de uma conicae = ¢/a < 1, significa
que a mesma ¢ uma elipse. ( )

c) toda parabola com eixo focal paralelo ao eixo y tem como reta
diretriz uma reta paralela ao eixo x. ( )

d) o lugar geométrico dos pontos P(x,y) no plano cartesiano,
tais que ||ﬁH + Hlﬁg” = 2a, onde e Fy, F; sdo os focos, é
uma elipse. ( )

e) se os pontos (2,2), (3,2) e (5,2) sao respectivamente um
vértice, um foco e o centro de uma conica, esta é uma elipse.

()

22 Questao [2,5] Na conica
C' : 162 + 25¢y% + 64 — 50y — 311 = 0
temos que:

a) é uma elipse com eixo focal paralelo ao eixo y. ( )

b) o ponto (—2,5) é um dos vértices de C'. ()



c) o ponto (1,1) é um dos focos de C. ()
d) a distancia maxima entre o um foco e um vértice ¢é 8. ( )
e) a distancia entre um de seus vértices e o centro ¢ 4. ( )
3% Questao [2,5] Com relacdo a qudadrica ) definida pela

equagao:

temos que:

a) a intersegao do plano m; : x = 0 com a quadrica () é uma

elipse. ( )
b) a intersecao do plano my : y = 0 com a quadrica ) é uma
hipérbole. ( )
c) a intersecao do plano w3 : z = 0 com a quadrica () ¢ uma
hipérbole. ( )
d) ¢ uma hiperboldide eliptica de uma folha. ( )
e) ¢ uma elipséide circular. ( )

42 Questao [3,0] Classifique e esboce as superficies abaixo:
a) A quadrica Q) da terceira questao.
b) z* + 2 =1

c) ¥ +y?—2=0
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Observagao (leia com atencao) Assinale cada uma das alternativas,
com V para VERDADEIRO ou F para FALSO, justificando cada res-
posta dada. Os itens sem justificativas nao serao considerados para ava-
lracao, ou seja, receberao zero como pontuacao.

1* Questao [2,5] Em relagao as conicas, temos que:

a) em uma hipérbole, a diferenga dos raios focais é uma cons-
tante. ( )

b) sevalor da excentricidade de uma conicae = ¢/a > 1, significa
que a mesma é uma elipse. ( )

c) toda parabola com eixo focal paralelo ao eixo z tem como reta
diretriz uma reta paralela ao eixo x. ( )

d) o lugar geométrico dos pontos P(x,y) no plano cartesiano,
tais que |||PEi|| — ||[PF||| = 2a, onde e F}, F, sio os focos,
¢ uma elipse. ( )

e) se os pontos (2,2), (2,3) e (2,5) sdo respectivamente um foco,
um vértice e o centro de uma conica, esta ¢ uma elipse. ( )

22 Questao [2,5] Na conica
C : 16y* + 2522 + 64y — 50z — 311 = 0
temos que:

a) ¢ uma elipse com eixo focal paralelo ao eixo y. ( )

b) o ponto (—2,5) é um dos vértices de C'. ()



c) o ponto (1,1) é um dos focos de C. ()
d) a distancia maxima entre o um foco e um vértice ¢é 8. ( )

e) a distancia entre um de seus vértices e o centro ¢ 4. ( )

3% Questao [2,5] Com relacdo a qudadrica ) definida pela
equagao:

temos que:

a) a intersegao do plano m; : x = 0 com a quadrica () é uma

hipérbole. ( )
b) a intersecao do plano my : y = 0 com a quadrica ) é uma
elipse. ( )
c) a intersecao do plano w3 : z = 0 com a quadrica () ¢ uma
elipse. ( )
d) ¢ uma hiperboldide eliptica de uma folha. ( )
e) ¢ uma paraboldide circular. ( )

42 Questao [3,0] Classifique e esboce as superficies abaixo:
a) A quadrica Q) da terceira questao.
b) 2?+y* =1

c) ? —y+22=0

Boa Sorte
Célculo Vetorial e Geometria Analitica Prof.:  Sérgio
3% Prova - 08.2 Data: 10/Mez/2009 Turmaf(s): - M+T+N

Nome:

Matricula: Assinatura




8 UNIVERSIDADE FEDERAL DA PARAIBA |7~

ko CCEN - Departamento de Matematica "'N?QWW?
= VIRIUA http://www.mat.ufpb.br/sergio I‘ -
1* Prova Calculo Vetorial e Geometria Analitica

Prof.: Sérgio Data: 07/Jan/2009 Turno: Virtual
Curso: Nome:

Periodo: 08.2 Pdlo: Matricula:

Reposicao da Primeira Avaliacao

~ =7 : ~ 1
1* Questao Escreva o vetor GM como uma combinagao linear dos vetores
AB, AC e AD, onde M é o ponto tal que B*H> = QMﬁ, do seguinte
paralelepipedo representado abaixo:

22 Questao Dados dois vetores a, b ndo nulos quaisquer em R?, assinale
com a letra V para VERDADEIRO ou a letra F para FALSO, os {tens
abaixo, justificando cada resposta dada.

a) Se o produto vetorial @ x 57& 0, implica que @ - b=0 ( )

b) Se @ e b sdo LD, entdo o produto interno @- b = 0 ()

32 Questao Supondo que ||u]| = 4, ||7]| = 3 e que 60° é medida do angulo
entre os vetores u e U, determine os valores @ - ¥ e (4 + v) - (2u).

4* Questao Qual a area e o menor lado do triangulo formado pelos pontos
A=(1,1,1), B=1(2,2,2) e C =(1,2,3)7

-

52 Questao Con51dere os vetores U = —2?+;’— E, v = 3i j ke
W=1i— j — 2k,

a) Calcule (@ x ¥) -4
b) {i, 7w} é uma base para o R*? JUSTIFIQUE SUA RESPOSTA.

c) Escreva o vetor @ = 2i+ j — 4k como combinacao linear dos vetores i,
U e W, ou seja, encontre os valores de z, y e z onde @ = xu + yv + zw.

Boa Sorte
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1* Questao Considere o triangulo ABC inscrito na semicircunferéncia de
centro n jonto O e de raio r = 1, conforme a figura abaixo. Escreva os
vetores BA e BC' como combinacao linear dos vetores © = AO e v = O

e calcule o produto interno BA - B

________
- Ss

1
1
1

A = 0 C

22 Questao Dados trés vetores a, bec quaisquer em R?, assinale com a
letra V para VERDADEIRO ou a letra F para FALSO, os itens abaixo,
justificando cada resposta dada.

a) Se @ = 2b entdo o produto vetorial @ x b = 0 ()

b) Se o produto misto [d, b, ] # 0 entao o produto vetorial @ x b#£0 ()
32 Questao Supondo que ||@]| = 2, ||7] = V2 e que 45° é medida do
angulo entre os vetores @ e ¥, determine os valores @ - ¥ e (4 — v) - (24).

4? Questao Qual a area do triangulo formado pelos pontos A = (1,1,1),
B=1(2,2,2)eC=(2,1,3)7

52 Questao Con&dere os vetores U = —25+j— /Z, 7=1- ; 2k e
W= 30+ j — k.

a) Calcule @ x w e [71, U, zﬁ}
b) {iu, ¥, %} é uma base para o R*? JUSTIFIQUE SUA RESPOSTA.

c) Escreva o vetor @ = 4i+ j — 2k como combinagao linear dos vetores ,
U e W, ou seja, encontre os valores de x, y e z onde @ = xu + yv + 2.

Boa Sorte



RESPOSTAS

12 Questao Dados da quest3o:

e ABC é um triangulo inscrito na semi-
circunferéncia,

e Oécentroer =1 ¢o raio;
o U = B ey = @
Na figura abaixo, considere:

________
- S~

1
1
1
1
1
A

=l

Observe que:
BA=BO +0A=—v—

BC = BO+0C = —i+ii

i~

logo

BA-BC =(—7-1)-
| 7

— [Jal®

22 Questdo Dados: @, b e ¢ quaisquer em
R?)

a) Comoa = 2b ent3o os vetores s30 pa-
ralelos logo LD (mesma diregdo), logo
a area do paralelogramo formado pe-
los dois vetores é nulo, logo @ x b=0

(V)

b) Como o produto misto [@,b,c] re-
presenta um volume de um parale-
lepipedo (Areapase X altura # 0) te-
mos que tanto a altura # 0 como
Areapese # 0 € como o produto ve-
torial que esta associado a uma area
|@ x b]| # 0 implica que @ x b # 0
(V)

32 Questao Dados da quest3o:
o |ldfl =2,

o 7] = V2,

e angulo (u, V) = 45°.

Usando a definicao temos:

-7 = |ul].||v]].cos (i, V)
2
= 2.\/5.£
2
-2

Usando a propriedade da distributiva temos:

(@—7)-(20) =i (2a) — 7 (20)
= 2(@- @) — 2(¢ - )
= 2([a]*) — 2(i - v)
=24-22=14

4? Questao Dados da quest3o:
e Ponto A= (1,1,1),
e Ponto B =(2,2,2) e
e Ponto C' = (2,1,3).
Considere os vetores:

AB = (1,1,1)
7=AC = (1,0,2)

A area do triangulo serd a metade da
area do paralelogramo formado pelos veto-
res, ou seja:

£
I

U XU
PR
i j ok o
Comouxv=1|11 1=2t—j—k, a
1 0 2
area
VEFF P (12 _ VG
AA: 9 ZTU.CL

5? Questao Dados da quest3o:

-

e Vetores i = —2i + j — k,



i j okl
Uxw=|-2 1 —1|=0i—5j—5k
3.1 =2
€
-2 1 -1
(@, 0,0] =1 -1 —2|=-15
31 -1

b) {«,v,w} é uma base para o R3, pois

e S30 3 vetores em R3 e

e S3o LI
De fato, pelo teorema

w4 YU+ 20 = 0

se, esomentese, t =y =2=10
for a solugdo unica, ou seja, que
o sistema abaixo sé possua a
solucao trivial.

—2r + ly + 3z = 0
la — 1y + 1z
—lz — 2y — 1z

[
oo

e para tanto o determinante da
matriz dos coeficientes, deve ser
diferente de zero, ou seja:

—2 1 3
1 -1 1|=-15#0
~1 -2 -1

c) Para que o vetor d = 4i+ 7 — 2k seja
uma combinacdo dos vetores i, ¥ e W
é preciso encontrar os valores =, y e
z € R, tal que, zu + yv + 2w = a,
ou seja, basta resolver o seguinte sis-
tema:

-2z + ly + 3z = 4
le — 1y + 1z = 1
—lz — 2y — 1z = =2
tend soluga ! !
endo como solugdor = —, y= - e
v 5773

19

z = —, ou seja:
15

L1
_u —
5 3 15

—_




o : UFPBVIRTUAL L {4 Linencat n

“ : Licenciatura em Matematica a Distincia :

[T : Disciplina: Calculo Vetonial e Geometria Analitica Hﬂm‘nm ™
i 22 Avaliagiio Presencial :

=V|RTUAI' : Professor(a): Sérgio de Albuguerque Souza : 150 a dstincia

Aluno(a): Matricula:

Polo de apoio presencial: Data:

1* Questao Considere o triangulo ABC inscrito na semicircunferéncia de centro no
ponto O e de raio r = 1, conforme a figura abaixo. Escreva os vetores BA e B(% como
combinacao linear dos vetores @ = OC' e ¥ = OB e calcule o produto interno BA B(2

-
—————

l' ‘I

1 1

A 0 o C
22 Questao Dados trés vetores a, bed quaisquer em R3, assinale com a letra V para
VERDADEIRO ou a letra F para FALSO, os itens abaixo, justificando cada resposta
dada.

a) Se o produto inerno @ b =0, implica que d =0 ou b =10 ( )

()

32 Questao Supondo que ||id|| = 2, ||7]] = V3 e que 30° é medida do angulo entre os
vetores i e ¥, determine os valores @ - U e (4 — 7) - (24).

— - —
—

b) Se o produto misto [d@, b, c] = 0 entdo o produto vetorial @ x b # 0

42 Questao Qual a drea do triangulo formado pelos pontos A = (1,1,1), B =(2,2,2) e
C=(2,31)?

-

52 Questao Considere os vetores @ = 3i + J — E, T=—2i+7]— kew=1i—j—2k.
a) Calcule @ x W e [ﬁ, U, u_f}

b) {u,v,w} é uma base para o R3? JUSTIFIQUE SUA RESPOSTA.

c) Escreva o vetor @ = 4i + j — 2k como combinagao linear dos vetores u, ¢ e W, ou
seja, encontre os valores de x, y e z onde d = xu + yv + 2.

Boa Sorte
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1* Questao Assinale cada uma das alternativas abaixo, com (V)
VERDADEIRO ou (F) FALSO, justificando cada resposta
dada.

a) Dados um ponto A e um vetor nao nulo v, existe uma unica
reta que passa por A e é paralela ao vetor v ( )

b) Se r e s sao duas retas paralelas e um plano 7 contém a reta
r, entao m contém a reta s. ( )

c) Duas retas sem ponto em comum tém vetores diretores para-

lelos. ( )
22 Questao Considere os pontos A = (1,2,3), B = (2,0,2) e
C=(3,-1,2).

a) Determine as equagoes da reta r que passa pelos pontos A e
B.

b) Determine as equagoes paramétricas e a equacao cartesiana
do plano « definido pelos pontos A, B e C.

c) Determine as equagoes paramétricas da reta s que contém o
ponto A e é perpendicular ao plano f:x+y —22—3=0.

d) Determine o ponto I de interse¢ao da reta s com o plano 5.



3% Questao Determinar a posicao relativa, a distancia, o angulo
r+1 y—1 z+72

2 2 3

e a Intersecao, caso exista, entre a reta a :

eeoplanom:2x +y—22—2=0

Boa Sorte
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1* Questao Assinale cada uma das alternativas abaixo, com (V)
VERDADEIRO ou (F) FALSO, justificando cada resposta
dada.

a) Dados um ponto A e um vetor nao nulo ¥/, existe uma tnica
reta que passa por A e é paralela ao vetor v ( )

b) Se r e s sao duas retas paralelas e um plano 7 contém a reta
r, entao m contém a reta s. ( )

c) Duas retas sem ponto em comum tém vetores diretores para-

lelos. ( )

22 Questao Considere os pontos A = (1,2,3), B = (2,0,2) e
C'=(3,—-1,2).

a) Determine as equagoes da reta r que passa pelos pontos A e

B.

b) Determine as equagoes paramétricas e a equacao cartesiana
do plano «a definido pelos pontos A, B e C.

c) Determine as equagbes paramétricas da reta s que contém o
ponto A e é perpendicular ao plano f:x+y —22—-3=0.

d) Determine o ponto I de interse¢ao da reta s com o plano .

32 Questao Determinar a posicao relativa, a distancia, o angulo
r+1 y—1 z+42

2 2 3

e a Intersecao, caso exista, entre a reta a :

eeoplanom:2x +y—22—2=0

Boa Sorte
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12 Questao Sabendo que 45° é medida do angulo entre os vetores @ e 7, ||@]| = 2v/2 e
|0]| = 2, é verdadeiro afirmar que:

a) u.U=2 ()

b) [[a x v = 4 ()

22 Questao Com relagao aos vetores @ = (1,2, 1), b= (0,0,2) e ¢=(2,1,0), temos que:
a) be &sao LD. ()

b) formam uma base para o R3. ()

32 Questao Dados os pontos A = (0,2,1), B=(1,2,1) e C' = (0, 3,0), temos que:
a) A origem O = (0,0,0) pertence ao plano  definido pelos trés pontos. ( )

b) A distancia entre o ponto C' e a reta r definida pelos pontos A e B é /5. ( )

42 Questao Com relacao a classificacao da conica C : 422 +6ay +4y> + 22 +1y —2 =0
temos que:

a) O p(\) = A2 — 8\ + 7 ¢ o polinémio caracteristico associado & conica C'. ()

b) A conica C' é uma elipse. ()

5% Questao Com relagao a classificagao da quadrica () definida pela equacao:

2 2 L2
_|_ _
9

Q : =0

&5
SIS

temos que:

a) A intersecao () com o plano 7y : y = 0 é uma elipse com eixo focal paralelo ao eixo

b) A intersegao () com o plano 73 : z = 0 é um hiperbole com eixo focal paralelo ao
eixo x. ( )

Boa Sorte
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12 Questdo (1,5) Sejam @ = 20 + j — 2k, T=i+jed =i+j+ k.
Calcule v - W, 4 x U e 4, ¥, w].

22 Questao (1,5) Se @ e U sao vetores unitarios e colineares, calcule o

valor da expressao: 2||u x U|| + (@ + ¥) - (4 — V)

32 Questao (1,5) Escreva as equagoes paramétricas da reta que passa
nos pontos A = (1,1,2) e B = (2,—1,—2).

42 Questao (1,5) Considere A e B dados na questao precedente. Escreva

a equacao cartesiana do plano que passa no ponto médio do segmento AB
) , . r y—1 2z-—4
e é perpendicular a reta r : — = = .
2 2 3

52 Questao (1,5) Determine a equagao da elipse com focos F; = (—2,2)
e 5 = (2,2) e soma dos raios focais igual a 12.

6% Questao (1,5) Determine a equagao da parabola com foco F' = (0,0)
e diretriz y = 2.

72 Questao (1,5) Identifique as superficies e esboce seu gréficos:
a) x* +y*—6x=0
b) 2?2 +¢y* -2t =1
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