Fundamentos de Geometria Euclidiana
Prof. Sérgio - 15/Mai/2013 - 13.1
Roteiro da primeira aula presencial

1. Falar sobre a importdncia dos féruns, dos roteiros e das visualiza-
¢des que estdo no moodle.

2. Fazer as questdes abaixo

3. Verificar a lista de presenga

1® Questao Assinale as alternativas abaixo, com (V) VERDADEIRO ou (F) FALSO,
justificando cada resposta dada, Considerando os conjuntos A = {0,1,2,3,4}, B =
{a,e,i} e D =AU P(B)

a) () n(AxB)=12 d) (){e}cD
b) g) O ntimero de elementos de P(B) = ¢) (JagD
c) () A é subconjunto de D f) () {2,B} cAU(BND)

1 1
22 Questao Considere a familia [, = [——, 1+ —} de intervalos fechados, onde n € N =
n n

{1,2,3,...}. Determine os conjuntos ﬂ I, e U I,.

n=1 n=1

32 Questao Considere A = {0,1,2,3,4} e ~ a relacao definida por: a ~ b < a—1b é
multiplo de 3.

a) A relagdo ~ ¢é uma relacdo de equivaléncia?

b) Quais sdo os elementos do conjunto quociente A/~7

42 Questao Considere a funcao f : R — R, definida por f(z) = |x| — 1 e ~ uma
relagdo de equivaléncia em R definida por: x ~ y < f(z) = f(y). Determine as classes
de equivaléncia 0, 1 e 2.

52 Questao Em um conjunto parcialmente ordenado (X, <), dizemos que x € X é o
maior elemento de X se, para todo y € X, tivermos y < z. Dizemos que b € X é um
elemento maximal de X se nao existir y € X tal que y > b. De forma analoga definimos
menor elemento e elemento minimal de (X, <).

No conjunto H = {a,b,c,d, e, f, g, h} considere a relacao de ordem parcial < induzida
pelo diagrama de Hasse abaixo e assinale as alternativas com (V) VERDADEIRO ou (F)
FALSO.

a) ( ) Os elementos d e e nao sao com- [

paraveis. f g
b) ( ) O a é o elemento minimal de H.

e

c¢) () O h é o maior elemento de H.
d) () Os elementos d e a sio com- ¢

paraveis.

a

e) () O subconjunto S = {b,c,e,g} é b

totalmente ordenado.



RESPOSTAS

12 Questao Dados da quest3o:
o A=1{0,1,2,3,4},
e B={a,e,i} e
e D=AUP(B)

a) Falso pois A x B possui 15 elementos,
como pode ser visto na tabela abaixo:

Ax B a e i
0 (0,a) | (0,e) | (0,i)
1 (1,a) | (Le) | (1.i)
2 (2,a) | (2,e) | (2.1)
3 (3,a) | (3,¢) | (3.1)
4 (4,a) | (4,e) | (4.0)

b) Falso pois o nimero de elementos do
conjunto das partes! de B é 2% = 8.

c) Verdadeiro pois todos os elementos de
Aestdioem D = AU P(B).

d) Falso pois {e} é um elemento de
P(B) C D.

e) Verdadeiro pois a ¢ A e a & P(B).
f) Falso pois BND =(0e B ¢ A.

22 Questao Dados da questdo:

1 1
o [, = {——,1—1——} e
n n

eneN=1{1,23.1}

= 1 1
()1, =10,1], pois —— < 0el<1+—
ne1 n n

para todo n € N o que nos leva a

1 1
concluir que [0,1] C [——’ 1+ _]
n n

(G

I, =[-1,2], pois I = [-1,2] D I, =
11—1—1 D I3 = L 1+1 D
2772 3T |73 3

1 1

..D_[n:|:——71_|.__:|

n n

32 Questao Dados da quest3o:

n=1

Pelo teorema 3.4.2

e A=1{0,1,2,3,4}
e a~b< a—0bémiltiplo de 3

a) A relagdo ~ é uma relagdo de equi-
valéncia?

~ € reflexiva pois se a ~ a implica
quea—a=0=3x0

~ é simétrica pois se a ~ b im-
plica que a — b = 3n e como
b—a = 3(—m) temos que b ~ a

~ é transitiva poissea~beb~ ¢
implicaquea—b=3neb—c=
3m logo a—b+(b—c) = 3n+3m
e portanto a — ¢ = 3(n+m) ou
sejaa~c

b) Quais sdo os elementos do conjunto
quociente A/~7

Elementos equivalentes a 0 sdo 0 e
3, pois 0 —0=0=3x0ce
0—-3=-3=3x(-1), logo
0=3=1{0,3)

Elementos equivalentes a 1 sao 1 e
4, pois1 —1 =0=3x0ce
1—4=-3=3x(-1), logo
T—1={1,4

Elementos equivalentes a 2: 2 pois
2—2=0=3x0, logo 2 = {2}

Portanto o conjunto quociente

A_/:Jf {{0.3},{1, 4}, {2}} =
{0,1,2}

4? Questao Dados da questdo:
o f(x)=|z|—1e
o x~y e fz)=f(y)

Elementos equivalentes a 0 é apenas o 0,
pois f(0) = —le|z|—-1=—-1=
z =0, logo 0 = {0}

Elementos equivalentes a 1 s3o 1 e —1,
pois f(1)=0elz|-1=0=ax+1,
logo1=—-1={-1,1}

Elementos equivalentes a 2 sao 2 e —2,

pois f(2)=1le|z|-1=1=x+2,
logo 2 = -2 = {-2,2}



52 Questao Dados da questdo:

[ ] H:{a,b7cad7€7f7g7h}
h

Verdadeiro pois é impossivel com essa
relacdo de ordem compara-los.

Falso pois existem dois elementos mi-
nimais em A que s3o a e b e n3o ape-
nas um.

Falso pois o elemento f nao é com-
pardvel com h, apesar de h ser o ele-
mento maximal de A.

Verdadeiro pois a < d.

Verdadeiro pois b < c < e < g.



