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Assunto: Retas e Planos

1. Verifique a posicdo da reta r; : [P = (—1,2,5), ¥ = (2,1,—3)] em relacio a 7y :
r—3 y—4 z+1

-2 2 4

. (resp. Concorrentes com intersegao P = (3,4, —1))

2. Determine as equacoes simétricas da reta que passa pelo baricentro do triangulo de
vértices A = (3,4,—1), B = (1,1,0) e C = (2,4,3) e é paralela a reta suporte do
lado AB do triangulo. ( sug. As coordenadas do baricentro G sdo dadas por zg =

TA+ 2T+ xc Ya +yYsp + Yo za+ 2+ 20 r— 2 y—3
B T e E e e S— ) (resp. — = 3

z—1
)

3. Escreva a equacao vetorial da bissetriz do angulo ABC com A = (5,5,7), B=(4,3,5)
e C=(0,5,9).

4. Determine as equagoes simétricas da reta que passa pelo ponto M = (2,1,—1) e é
perpendicular a reta r; de equagao vetorial P = (2,0,0)+m (3,1, —1). ( resp. % =
y—1 =z+ 1)
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5. Determine as equagoes vetorial e paramétricas da reta que passa por P, = (2,3,1) e
que forma com os eixos Oz, Oy e Oz angulos de 60°, 60° e 135°, respectivamente. ( sug.
Considere o vetor diretor da reta © = @ um vetor unitério, entdo suas coordenadas

V2

1
sd0 os cossenos diretores de ') (resp. = 2+ S Y = 3+ gmez= 1+ 7m)

6. Escreva as equagoes paramétricas da reta que passa pela origem dos eixos e é paralela
aretar=2—-3m,y=1ez=—-14+2m. (resp. t=—-3m,y=0e z=2m)

7. Escreva as equagoes simétrica e paramétricas da reta do feixe de centro A = (5, —3,2)
e paralela ao eixo Oz. (resp. t =5, y=—-3ez=2+m)
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8. Determine o ponto O" simétrico da origem O dos eixos em relacao a reta T =

y+1 2—4 152 -
— = ) O =1=,=,=)).

9. Determine as equagoes da reta r que passa por P, = (1,—2,3) e intercepta a reta
r—2 y—1 =z+1
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resp. P =(1,-2,3) +m(17,9,10))

e cujo vetor diretor é ortogonal ao vetor v, = (1,—3,1). (
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Decomponha o vetor v = (2,6, 10) em dois vetores v';, paralelo a r, e ¥y, perpendic-
ular & reta r, sendo r dada por P = (2,—1,5) +m(—1,4,2). (resp. v = (—2,8,4) e
H

ve = (4,-2,6)).

Determine os cossenos diretores da reta definida pelos pontos A = (3,-3,2) e B =
1 2

2
(4,—1,0). ( resp. cosa = 3 cos = g ecosy= —g)
Dados os pontos médios M; = (2,3,1), My = (5,3,—1) e M3 = (3,—4,0) dos lados
do triangulo ABC determine as equagoes paramétricas do lado deste triangulo, cujo
ponto médio é o ponto M. (resp. £ =2+2m,y=1+Tme z=3—m)

Determine a equacao da reta que passa pelo ponto P = (—1, —2) e forma com os eixos
coordenados um triangulo de drea 4 w.a. ( 2z +y+4 =0)

Determine os angulos que o plano Ax + By + Cz + D = 0 determina com os planos
coordenados.

Determine a equacao do plano que passa pelos pontos P, = (3,4,0), P, = (4,2,0) e é
inclinado de 60° sobre o plano zQy. (resp. 6x + 3y F v/15z — 30 = 0)

Determine os angulos que a reta intersecao dos planos m : 2x +3y — 2z —1 =0e
my : 2x + 4y — 32 + 5 = 0 forma com os eixos cartesianos.

Ache a equagao do plano determinado pelo ponto P, = (3, —1,2) earetar : (0, —1,4)+
m, sendo o vetor @ = (f,g,h) paralelo a W = (4,3,—1) e W - v = 6, sendo
v = (3,-1,3). (resp. 62 — 5y + 92 — 41 = 0)

Determine a equagao do plano que passa pelo ponto P, = (3,—1,2) e é paralelo as
-3 -5 1 -2
retasx4 :y2 :gex—; :%:Z5 . (resp. x — 14y + 82— 33 =0)

Dé a posicao do plano 5z + 3y + 132 — 1 = 0 em relagao ao plano 3x + 8y — 32 +8 = 0.

Determine a distancia do ponto Py = (o, Yo, 20), interse¢ao dos planos m : 2x + 4y —
-1 2
52—15=0,m:x—y+2z+3=0em3:x+y+2—2=0,aretar: % _Y- 2t :
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( resp. ——)
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O pé da projecao ortogonal da origem dos eixos coordenados sobre um plano 7né o

ponto O = (—2,3,6) . Determine a equagao do plano. ( resp. 2z — 3y — 6z + 49 = 0)

x—l_ z—1

e é paralelo

Determine a equacao geral do plano que passa pela reta % =

r—3 y—2 z-—4

— 1 .(resp. 3x —2y —2z—1=0)

a reta

Dé o ponto P’ simétrico de P = (1,6, —1) em relagdo ao plano 7 : 2x —6y+42z—18 = 0.
( resp. P' = (5,—6,7))

Determine a, b e ¢ para que os planos m; : 2ax —y+42+2=0em : do+by+8z4+c =0
sejam coincidentes. (resp. a =1, b= —2e c=4)

Determine a para que os planos m : 22 —3y —az+5=0em:4dx+ay+52—3 =0
sejam perpendiculares. ( resp. a = 1)



