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1* Questao Encontre a equacao normal do plano a que passa
pelo ponto A = (2,1, —2) e é perpendicular aos planos v : z —
20+ 3z=4e0:—x+y—z=1

22 Questao Encontre a equacao cartesiana do plano 8 que
, x+1 y—1 2—2z ,
contém a reta r : = = e ¢ perpendicular

2 3
ao plano 0 : —2x 4+ 3y — z = 5.

3% Questao Determine a equacao da reta r que passa pelo ponto
A = (2,1,1) cujo vetor diretor ¢é a bissetriz entre os vetores i + j
e1— k.

4* Questao Determine as equacoes simétricas da reta r que
passa pelo ponto A = (3, —1,2) e é paralela aos planos 7 : 2y +
z—1=0ev¢ 2 —2y+3z=4.

52 Questao Determine o(s) valor(es) de k& de modo que as retas

r = —2 + kt xr =1+ ks
r:qy =1 4+ 3t erg: q y = — 25 sejam reversas.
z = 1 — 2t z = bs

Escolha um valor de k e calcule a distancia e o angulo entre as
retas.

Boa Sorte



RESPOSTAS

1? Questao [2,0] Dados da questdo:

e Ponto A =(2,1,-2)

e Planos v:z —2y+3z=4e
o:—r+y—z=1

Para determinar o vetor normal do plano
«, vamos utilizar os dois vetores parale-
los ao plano, ou seja, n_; = (1,-2,3) e

ne = (—=1,1,—1), logo

A A
e =n,xng=|1 -2 3
-1 1 -1

e =—i—2j—k

Para determinar a equacado do plano «

vamos utilizar o fato que os vetores AP e

e sio perpendiculares, ou seja, Aﬁrﬁ =0

(x—2,y—1,2+2).(—-1,-2,-1)=0

’a:—w—2y—z+2:O‘

ou

’a:x+2y—|—z—220‘

22 Questdo [2,0] Dados da quest3o:

1 —1 2 —
oRetar:xi =Y = &

e Plano 0 : -2z + 3y —2 =15

/ |

Considere @ = (1,2, —3) o vetor dire-
tore o ponto A = (—1,1,2) da reta r e seja
np = (—2,3,—1) o vetor normal do plano
6, logo o plano [ procurado é definido pelo
ponto A e pelos vetores U e 775.

Para determinar a equacdao normal do

plano «, vamos utilizar o fato que os vetores
7, 775 e Aﬁ

Volume = |[ﬁ, w, gl =0

sdo LD (volume =0), logo

r+1 y—1 2-2
AP, @.m=| 1 2 -3
—2 3 —1

(AP, 0,7 = Te + Ty + 72 — 14 =0
B:Te+Ty+72—14=0

ou

’5:x+y+z—2:0‘

32 Questao [2,0] Dados da questdo:
e Ponto A =(2,1,1)

e \etores Z—l—j’e i—k

Para determinar a bissetriz entre os ve-
tores i+ j e i — k, basta calcular a soma dos



dois, pois como ambos tem norma igual a
V2, a bissetriz serd exatamente a diagonal
do paralelogramo formado pelos dois veto-
res, ou seja,

T=G+)+G0-k=2+j—k

é o vetor diretor da reta r procurada, logo
a reta r é dada pelas equagdes paramétricas
abaixo:

r = 2 + 2s
r:¢y =1 + s
z =1 — s

ou, pelas equacdes simétricas:
r—2 y—1 =z-1
2 1 —1

T

4° Questao [2,0] Dados da quest3o:
e Ponto A = (3,—-1,2)

e Planos7:2y+z2z—1=0e
Vvix—2y+3z2=4

Iz

Como a reta r é paralela ao planos ¢ e 7,
o vetor diretor U é perpendicular aos veto-
res normais 7, = (0,2,1) e n_¢> =(1,-2,3)
dos planos 7 e v, logo

DO .y

7:777>><n¢:

=
W = T

-2

U =8+ —2k

Portanto pelo ponto A e com a direcao
do vetor i/ a reta r é dada pelas equacoes
paramétricas abaixo:

r = 3 + 8t
r:q¢y = —1 + ¢
z = 2 = 2t

logo, as equacdes simétricas sao:

r—3 y+1 =z2-2
g 1 =2

T

52 Questdo [2,0] Dados da quest3o:

r = =2 + kt
e Retar;:¢ vy = 1 + 3t
z = 1 = 2t
r = 1 + ks
e Retary: ¢ y = — 25
z = Y]

Observando os vetores diretores v_f =
(k,3,—2) e 3 = (k,—2,5) e os pontos
A =(-2,1,1) e B = (1,0,0) das retas
r1 e r9 respectivamente, a Unica possibili-
dade para que essas retas sejam reversas é
que o volume do paralelepipedo gerado pe-
los vetores v7, 15 e AB = (3,—1,—1) seja
diferente de zero (sdo LI), logo

k3 =2
Volume = |[E>,v_2>,ﬁ]| =|k -2 5
3 -1 -1

Volume = 12k + 33 #£ 0

33 11
ST
Fazendo a escolha para £ = 0, por exem-
plo, temos:
e A distdncia entre as retas serd obtida
através de: Volume = Apgse X h, onde
Abase = ||Wl X U—2>|| eh= d(Tl,Tg).
Como
i 7k
wXxu=|0 3 —2|=1U
0 -2 5
Abase ||U1 XU2||:11



O volume serd Volume = 12k + 33 = cos(v—> . —16
1, U?) —
33, portanto, V1329
33
d(ry,72) Tk (3.70) = arccos <_>
e O angulo formado pelas retas, serd calcu- V13v29

lado, como sendo o angulo entre os vetores
v_f e v_2> ou seja,
— —

V1.0
cos(T, ) = A

S —p——
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