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Prova do Nivel 2

Observagdes:
1. A prova terd duragdo 03 (trés) horas;
2. E permitido o uso de lapis e caneta esferografica de tinta azul ou preta;

3. Cada problema deve ser resolvido em uma unica folha.
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Problema 1. Considere os niimeros x = 1,234234234... = 1,234 ey = 8’ ?722

~ . . , . . a
sao racionais? Escreva o(s) numero(s) racional(is) na forma 5 com a, beZeb#0.

. Os numeros dados

Problema 2. Considere o quadrado ABCD de lado L. Sejam M e N pontos dos lados CD e
BC', respectivamente. Determine o comprimento dos segmentos DM e C'N de forma que AM e AN
dividam o quadrado em trés partes de areas iguais.

Problema 3. A idade do pai de Joaozinho é determinada pela quantidade de vezes que Joaozinho
escreve o algarismo 3, ao escrever os numeros inteiros de 1 a 131, somada a quantidade de vezes que
Joaozinho escreve o algarismo 5, ao escrever os ntimeros inteiros de 1 a 100. A soma dos algarismos
da idade do pai de Joaozinho ¢ um divisor do niimero 5767

Problema 4. Seja ABC um triangulo qualquer. Sejam M e N os pontos médios dos lados AC' e BC,
respectivamente. Mostre que o comprimento do segmento M N ¢ igual a metade do comprimento do
segmento AB.

Problema 5. Sejam a um ntumero real diferente de zero e f : R — R uma fun¢ao polinomial,
dada por f(x) = ax? + bz + ¢ para todo x € R. Mostre que existe um tinico ntimero real « tal que

fla—2x) = f(a+ z) para todo z € R.

Problema 6. Mostre que, se a, b, ¢ sao ntimeros inteiros impares, entao a equacao azx? + bz +c =0
nao possui raizes racionais.



