XXIV OLIMPIADA BRASILEIRA DE MATEMATICA - OPM 2002
Segunda Fase — Nivel 1 (52. ou 62. séries)

Solugdes Nivel 1 - Segunda Fase

SOLUGAO DO PROBLEMA 1
a) Os palindromos entre 2000 e 3000 sdo da forma 2aa2, onde a é um algarismo. Logo 0s préximos quatro serao
2112, 2222, 2332 e 2442.

b) Como o primeiro algarismo é igual ao ultimo, um palindromo impar maior que 2002 deve comegar e terminar por
um ndmero impar maior ou igual a 3. Logo o proximo sera 3003.

SOLUGAO DO PROBLEMA 2
Seja S a area do triangulo ABC.
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Como (GFC) = 40 temos % =40 < S =320 alqueires.

SOLUGAO DO PROBLEMA 3
Uma possivel solugdo é:
2002, 200, 20, 2, 4, 8, 16, 32, 64, 128, 256, 512, 51, 102, 204, 408, 816, 1632, 163, 326, 652, 1304, 130, 13.

SOLUGAO DO PROBLEMA 4

Como os sapatos de Marisa eram azuis, e nem o vestido nem os sapatos de Jalia eram brancos, conclui-se que os
sapatos de Julia eram pretos e portanto os sapatos de Ana eram brancos.

O vestido de Ana era branco, pois era a Unica que usava vestido e sapatos da mesma cor; conseqiientemente, 0
vestido de Jalia era azul e o de Marisa era preto.

SOLUGAO DO PROBLEMA 5
A soma dos pontos é 40. Segundo as regras do jogo, as possibilidades séo:

20 » 20+20 )
20—I15-5 ————————————® 20+15+5 )

\10/10 20+10+10  (3)
N5-5 —————> 204+10+5+5 (4)

5-5-5-5 ————% 20+5+5+5+5 (5)

15 —10——p 15+15+10 (6)
5-5 ——p 15+15+5+5 (7)

15—10—10—5 ————p 15+10+10+5 (8)
\5 —5-5 ——» 15+10+5+5+5(9)

5-5-5-5-5—» 15+5+5+5+5+5(10)



10 —»10+10+10+10 (11)

10
10— T 5-5910+10+10+5+5 (12)
NS_5.5.5____ 4 10+10+5+5+5+5 (13)
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SOLUGAO DO PROBLEMA 6

Como a diferenca entre 0 17 e 0 3 é 14, esses nimeros devem estar em posicdes afastadas de 14 casas, contadas na
horizontal ou vertical.

Portanto 17 e 3 devem ocupar as extremidades de uma das diagonais do tabuleiro.

A partir disso, o preenchimento das diagonais é feito de maneira Unica. E uma maneira de se preencher o tabuleiro é a
seguinte:

17 16 15 14 13 12 11 10
16 15 14 13 12 11 10 9
15 14 13 12 11 10 9 8
14 13 12 11 10 9 8 7
13 12 11 10 9 8 7 6
12 11 10 9 8 7 6 5
11 10 9 8 7 6 5 4
10 9 8 7 6 5 4 3

a soma dos nimeros escritos nas diagonais €: 8 x 10 + (3 + 5 +...+ 17) = 160.



