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Questão 1 (2.0 pts) Use a mudança de variáveis

{
u = xy
v = y

para calcular a integral dupla∫
D(x2 + 2y2)dA sobre a região D ⊂ R2 limitada, no primeiro quadrante, pelas curvas

xy = 1, xy = 2, y = x e y = 2x.

Questão 2 (3.0 pts.) Calcule as integrais abaixo:

(a)
∫
W (x2 + y2 + z)2dV , W :

{
x2 + y2 ≤ 1
0 ≤ z ≤ 1

(b)
∫ 1

0

∫ √1−x2

0

∫√1−x2−y2
0

√
x2 + y2 + z2dzdydx

Questão 3 (2.0 pts) Calcule,
∫
W

(
1√

x2+y2+z2

)
dV sendo W a região interior ao

cone z =
√

x2 + y2 limitada superiormente pela esfera x2 + y2 + z2 = 4 e inferiormente
pela esfera x2 + y2 + z2 = 1.

Questão 4 (3.0 pts.) Determine a massa do sólido W limitado pelas superf́ıcies
x2 + y2 + z2 = 9 e x2 + y2 + z2 = 2y sabendo que sua densidade é dada por
f(x, y, z) = 1

x2+y2+z2 .

Boa Prova !!














