TOPOLOGIA GERAL 2010.2 - LISTA DE EXERCICIOS 03

Exercicio 1 Seja Y C X espagoes topoldgicos conexos. Mostre que se A e B formam uma separagdo para
X\Y (isto é, X\Y = AU B com A e B abertos de X\Y, disjuntos e nio-vazios) entdo Y U A e Y U B sdo

conexos.

Exercicio 2 Mostre que se X é espago métrico e K C X é compacto, entao K é limitado (segundo a
métrica em X) e fechado. Mostre que a reciproca néo é verdadeira, exibindo um espago métrico e um

conjunto limitado, fechado e ndo-compacto neste espaco.

Exercicio 3 Seja f: X — Y e Y espaco topolégico compacto e Hausdorff. Mostre que

f écontinua & Gy={(z, f(z)); v € X} éfechadoem X xY.
Exercicio 4 Seja X espaco de Hausdorff compacto e A uma colecao de conjuntos fechados e conexos de X
completamente ordenados pela relacdo de inclusdo. Prove que Y = Naec 4 A é conexo.
Exercicio 5 Seja G um grupo topoldgico, A fechado e B compacto em G. Mostre que

A-B={ab; a € A, b€ B} é fechado.
Exercicio 6 Dizemos que A é um conjunto G5 se A é a interse¢do enumeravel de conjuntos abertos de X.
Sejam A e B fechados disjuntos de um espago normal X. Prove que
(3 f:X —[0,1] continuacom f'({0})=A4 e f(B)=1) & A é Gs.

Este resultado é chamado a formulagao forte do Lema de Uryshon.



